Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National pentru Curriculum si Evaluare

Examenul national de bacalaureat 2025

Proba E. ¢)
Matematica M_mate-info

Varianta 9
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informatica
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
* Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
I. FELADATSOR (30 pont)

Sp | 1. Igazolja, hogy 3(4 —Si) +5i(3 + 2i) =2, ahol i* =-1.
Sp | 2. Adottak az f:R - R, f(x) =x+4 és g:R- R, g(x) =2x+a fiiggvények, ahol a valds
szam. Hatdrozza meg azt az a valds szamot, amelyre (g of ) (1) =1.

Sp | 3. Oldja meg a valds szdmok halmazan a log, (6x - xz) =log, (4 + x) egyenletet!

5p | 4. Adott az A={3,4,5,7,9} halmaz. Hatdrozza meg hiny kétjegy(i, kiilonb6z$ szdmjegyekbdl 4ll6
paratlan természetes szdm képezhetd az A halmaz elemeivel!

Sp | 5. Az xOy derékszogii koordindta-rendszerben adottak az A(O,Z) és B(6,4) pontok. Hatdrozza meg

annak a C pontnak a koordinatéit, amelyre 2AC=0B.
Sp | 6. Adott az A -ban derékszégli ABC haromszog, ahol AB =4 és a haromszog koré irt kor sugara 4.

Igazolja, hogy az ABC haromszdog teriilete 8\/3 .

II. FELADATSOR (30 pont)
a 1 2a ax+y+2az=a+l
1. Adott az A(a) =la 1 0 | matrix ésaz sax+y=0 egyenletrendszer, ahol a valds
1 1 -a xty—az=-1
szam.

5p | a) Igazolja, hogy det(A(2)) =4,

Sp | b) Ha a =1, igazolja, hogy az egyenletrendszernek végtelen sok megolddsa van!

5p | ¢) Hatdrozza meg azt az a valds szdmot, amelyre az egyenletrendszernek az (xo, yO,ZO) egyetlen
megoldédsa €s x, =a.

2.Adottaz f = X*-3X3+X?-2X +m polinom, ahol m valés szam.

5p | a) m=3esetén igazolja, hogy f (1) =0.

5p | b) Hatdrozza meg azokat az m valés szamokat, amelyekre (x1x2x3x4)2 —X] =Xy —x3 —x4 =1, ahol
Xy, Xy, x3 €s x, az f polinom gyokei!

S5p | ¢) Ha m =0, hatdrozza meg azokat az a valds szdmokat, amelyekre az f polinomnak az X —a

polinommal val6 osztdsi maradéka a .

III. FELADATSOR (30 pont)
2
x"+6
1. Adottaz f:R - R, f(x) = fiiggvény.
Vx? +1
x(x2 - 4)
5p | a) Igazolja, hogy f'(x) = , xUR.

(x2 + 1) X% +1
Sp | b) Hatdrozza meg az f fiiggvény grafikus képének x =0 abszcisszdji pontjdban az f fiiggvény
grafikus képéhez huzott érintd egyenletét!

5p | ¢) Igazolja, hogy f (7x) - f(x) <22, barmely xD[O, 1] esetén!
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2.Adottaz f:R - R, f(x) =3x% —1+¢*" fiiggvény.

3
5p | a) Igazolja, hogy I(f (x)- ezx)dx =24,
0

1
Sp | b) Igazolja, hogy ~[4)((]‘()() -3x? +1)dx =e? +1.
0

(t

~

1
Sp | ¢) Bizonyitsa be, hogy hm—zj.
x-0 X 0
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